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1. Buktikanlah jika 32n + 22n + 2 benar-benar habis dibagi 5.  

 

Agar bisa membuktikannya, maka sebaiknya Anda menerapkan beberapa tahapan 

diantaranya: 

 

Langkah Pertama  

 

32(1) + 22(1)+2 = 32 + 24 = 9 + 16 = 25, jadi benar-benar habis dibagi 5. Hal ini terbukti. 

 

Langkah Kedua Menggunakan 2 (n = k) 

 

32k + 22k + 2 

 

Langkah Ketiga ( = k + 1) 

 

= 32(k+1) + 22(2k+2)  

= 32k+2 + 22k+2+2 

= 32(32k) + 22(22k+2) 

= 10(32k) + 5(22k+2) – 32k – 22k+2 

= 10 (32k) + 5 (22k+2) – (32k + 22k+2) 

 

Diperoleh: 

 

10 (32k) sudah habis dibagi 5, 5(22k+2) sudah habis dibagi 5 dan –(32k) + 22k+2 juga habis 

dibagi 5.  

 

Semua bilangan bulat tidak negatif n, buktikan dengan memakai induksi matematika 

bahwa 20 + 21 + 22 + … + 2n = 2n+1 – 1. 

 

Cari tahu basis induksi terlebih dahulu yaitu 20 = 20+1 – 1. Jadi, sangat jelas bahwa 20 = 1 

 

Jika p(n) benar, yakni 20 + 21 + 22 + … + 2n = 2n+1 – 1 adalah benar, maka tunjukkan 

bahwa p(n+1) juga benar: 20 + 21 + 22 + … + 2n = 2n+1 – 1 juga benar, maka tunjukkan 

bahwa 20  + 21 + 22 + … + 2n + 2n+1 = (20 + 21 + 22 + … + 2n) + 2n+1 = (2n+1 – 1) + 

2n+1 (hipotesis induksi).  

 

= (2n+1 + 2n+1) – 1 

= (2.2n+1) – 1 

= 2n+2 – 1  

= 2(n+1)+1 – 1  

https://calwriterssfv.com/


 

 

CONTOH SOAL INDUKSI MATEMATIKA 

CALWRITERSSFV.COM | CONTOH SOAL INDUKSI MATEMATIKA 

 

Maka dapat dibuktikan bahwa semua bilangan bulat tidak negatif n, terbukti bahwa 20 + 

21 + 22 + … + 2n = 2n+1 – 1.  

 

2. Buktikan bahwa jumlah n buah dari bilangan ganjil positif pertama ialah n2. 

 

Temukan terlebih dahulu basis induksi. Untuk n = 1, maka jumlah satu buah dari 

bilangan ganjil positif pertama ialah 12 = 1. Hal ini benar karena jumlah dari satu buah 

bilagan ganjil yang positif pertama ialah 1.  

 

Terapkan induksi dengan mengandaikan p(n) benar, yakni: 

 

1 + 3 + 5 + … + (2n – 1 ) = n2 

 

Selanjutnya, perlihatkan bahwa p (n+1) juga benar yakni 1 + 3 + 5 + … + (2n – 1) + (2n + 

1) = (n + 1)2 adalah benar. Hal ini bisa ditunjukkan dengan uraian berikut. 

 

1 + 3 + 5 + … + (2n – 1) + (2n + 1) 

= [1 + 3 + 5 + … + (2n – 1)] + (2n + 1) 

= n2 + (2n + 1) 

= n2 + 2n + 1 

= (n + 1)2 

 

Karena baik langkah basis maupun induksi keduanya sudah ditunjukkan dengan benar, 

maka total jumlah n buah dari bilangan ganjil positif pertama ialah n2.  

 

3. Buktikan 1 + 3 + 5 + … + (2n – 1) = n2. 

 

P(n) = 1 + 3 + 5 + … + (2n – 1) = n2. Maka akan mampu menujukkan P(n) benar untuk 

tiap-tiap n N.  

 

Langkah Pertama 

 

Contoh soal induksi matematika dan jawabannya ini pasti mampu mempermudah 

Anda. Jika menghadapi soal seperti ini, sebaiknya lakukan langkah pertama terlebih 

dahulu. Langkah awal akan menunjukkan bahwa p(1) adalah benar 1 = 12. Jadi, p(1) 

adalah benar.  
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Langkah Induksi  

 

Berikutnya, bisa langsung menerapkan langkah induksi. Ibaratkan saja jika P(k) adalah 

benar, yaitu:  

 

1 + 3 + 5 + … + (2k – 1) = k2, k N 

1 + 3 + 5 + … + (2k – 1) + 2(k + 1) – 1) = (k + 1)2 

1 + 3 + 5 + … + (2k – 1) = k2 

1 + 3 + 5 + … + (2k – 1) + (2(k + 1) – 1) = k2 + (2(k + 1) – 1) 

1 + 3 + 5 + … + (2k – 1) + (2(k + 1) – 1) = k2 + 2k + 1 

1 + 3 + 5 + … + (2k – 1) + (2(k + 1) – 1) = (k + 1)2  

 

Berdasarkan uraian tersebut, maka diketahui bahwa p(n) adalah benar bagi masing-

masing n dari bilangan asli.  

 

4. Buktikan jika 6n + 4 sudah habis dibagi 5 untuk tiap-tiap n N. 

 

Sama seperti contoh soal induksi matematika dan jawabannya yang lalu, pada soal ini 

Anda juga perlu membuat langkah awal dan induksi.  

 

Langkah Awal  

 

Langkah ini akan menunjukkan jika p(1) adalah benar. 61 + 4 = 10 habis dibagi oleh angka 

5. Hal ini membuktikan bahwa p(1) adalah benar.  

 

Langkah Induksi  

 

Berikutnya adalah langkah induksi. Pada langkah induksi, ibaratkan saja p(k) adalah 

benar, maka 6k + 4 sudah habis dibagi dengan angka 5, k N. Hal ini akan menunjukkan 

p(k + 1) adalah juga benar yaitu  6k+1 + 4 juga habis dibagi angka 5. 

 

6k+1 + 4 = 6(6k) + 4 

6k+1 + 4 = 5(6k) + 6k + 4 

 

Jika 5(6k) telah habis dibagi 5 dan 6k + 4 juga habis dibagi 5, maka 5(6k) + 6k + 4 juga pasti 

akan dibagi habis dengan angka 5. Jadi, p(k + 1) adalah benar.  
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5. Buktikanlah bahwa bagi setiap n N dan n0 N berlaku seperti 1 + 3 + 5 + … + n(n + 1)/2 = 

1/6 n (n + 1) (n + 2). 

 

Persis seperti cara sebelumnya, sebaiknya Anda buat langkah basic dan induksi.  

 

Langkah Awal  

 

n = 1  

12 = 1/6 1 (1 + 1) (1 + 2)  

1 = 1 adalah benar terbukti. 

 

Langkah Induksi  

 

n = k  

1 + 3 + 5 + … + n(n + 1)/2 = 1/6 n (n + 1) (n + 2) juga adalah benar.  

 

Dengan demikian jelas terbukti bahwa setiap n N dan n0 N berlaku seperti 1 + 3 + 5 + … + 

n(n + 1)/2 = 1/6 n (n + 1) (n + 2). 
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